Lycée Baimbridge

Suites et Séries géométriques

Définition 1
Soit (up)nen une suite de K, (u,)nen est une suite géométrique si et seulement si g € K,Vn €
N, up1 = quy, q est appelé la raison de la suite géométrique.

Proposition 1

Une suite géométrique (uy,)nen est entierement déterminée par son premier terme ug = a, a €
K, et sa raison q, ¢ € K. On dit que (u,)nen est la suite géométrique de premier terme a et de
raison q.

On a alors : Vn € N, u, = aq™.

Proposition 2 (convergence d’une suite géométrique) la suite géométrique de premier

terme ug # 0 et de raison q converge si et seulement si |q| < 1 et alors lim wu, =0 ouqg=1
n—>+o0

et alors la suite est constante Vn € N, u,, = uy.

Définition 2 On appelle série géométrique une série dont le terme général est le terme général
d’une suite géométrique .

Proposition 3 (Somme des n premiers termes) La somme des n+1 premiers termes
d’une série géométrique de premier terme ug et de raison q est :

n 1 — qn+1 1— T(IiSOnnombT@ de termes

YU, = ug——— (= premierterme
k=0 l1—gq

)

1 —raison

Proposition 4 (convergence d’une série géométrique) La série géoméltrique de premier
terme ug # 0 et de raison q # 0 converge si et seulement si |g| <1 .
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Si|ql <1 on aalors Y up = ug (= . ) avec Y up = lim > uy on a aussi:
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